Solucions no competitives de ’exemple del model basic
Descripcid de I’economia

¢ Hi ha un tnic bé que no es pot produir ni acumular. Cada periode neixen dos grups d’individus,
G1 i G2, cadasci amb n membres. Hom viu dos periodes consecutius. Tot consumidor jove té la
funcié d’utilitat u = ¢ - ¢/, on és ¢ el consum del bé de jove i ¢’ el consum de gran. Tot consumidor
gran té la funcié d’utilitat u’ = ¢. La dotacié de cada membre de G1 és (1, 0): una unitat de jove i
cap de gran. La dotacié de cada membre de G2 és (2, 2): dues unitats de jove i dues de gran. A

diferencia de la presumpcié habitual, no hi ha mercats competitius.
Cas 1: els prestadors estableixen la taxa d’interes i els prestataris el volum de préstecs

e Poder de mercat. Els prestataris (els membres de G2) actuen competitivament: tenen una funcid
de demanda de préstecs. Aixo significa que els prestataris observen la taxa d’interes i, a
continuacid, determinen la quantitat demandada de préstecs. En canvi, els prestadors (els
membres de G1) tenen poder de mercat. Aquest poder es concreta en el fet que, com a grup, els
prestadors trien la taxa d’interes sabent com reaccionaran els prestataris. Es pot interpretar que els

prestadors actuen col-lectivament com a monopolistes en la provisié de préstecs del bé.

e Decisions dels prestataris. Formalment, el problema dels prestataris és el mateix que en el cas

convencional (competitiu). En concret, tot jove del grup G2 pretén
maximitzar U, =c¢, ¢’
sotmes a c, +1, =2 (restriccio present, de jove)

c;'’ =2+R-1l, (restriccio futura, de gran)

La funcié de demanda de préstecs resultant és

I, =1 ! 1
;=1-7%. ®

e Decisions dels prestadors. S'entén que els prestadors actuen col-lectivament triant la taxa
d’interes amb l'objectiu de maximitzar la funcié d’utilitat que és comuna a tots ells. S’assumeix

que els prestadors coneixen la funcié (1). Per tant, el problema dels prestadors és

maximitzar u; =¢; - ¢’

sotmes a g+l =1 (restriccid present, de jove)
¢'=R-L (restricci6 futura, de gran)
lL=1- % (funci6 de demanda de préstecs de prestataris)

n-l; =n-(=l;) (els prestataris trien el volum de prétecs)
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on els prestadors trien el consum present c;, el consum futur c;’ i la taxa d’interes R. Es pot
interpretar que els prestadors també trien el volum de préstecs [; oferts, pero amb la restriccié que
els prestadors no presten ni més ni menys del que, donada la taxa d’interes, és acceptable per als
prestataris (aixo és, recordant que la funcié de demanda [/, ha de prendre un valor negatiu per a

que hi hagi mercat de préstecs, es compleix la condicié d’equilibrin - l; = —n - [).

Combinant les restriccions u, tresi quatre, c; =1 -0, =1+, =1+ (1 - %) =2 —% . Combinant-
ne les tres darreres, ¢;" =R-l; =—R-l, =R - (% — 1) = 1 — R. D’aquesta manera, el problema dels

prestadors es redueix a

maximitzar u; = (2 - %) (1 =R) respecte d'R.

La solucio:

(2)

-

La taxa d’interes en el cas competitiu és R = 2/3. Com era d’esperar, ates el poder de mercat dels
prestadors, la taxa (2) és superior a la competitiva. El lot de consum de cada prestador amb R =
2/3 és (cqi,c1) = (%,g) i la utilitat corresponent %z 0,1666. Amb la taxa (2) el lot és (cy,c1) =

A-1,R- )= (2 -2, %) ~ (0,5857,0,2928), amb una utilitat aproximadament igual a 0,1715.

Aquests resultats confirmen que els prestadors fan s del seu poder de mercat en benefici propi.

Cas 2: regla que estableix la taxa d’interes en funcid del poder de prestadors i prestataris

* Regles de fixacio de la taxa d’interes. La condici6 d’equilibri n - l; = n - (—[;) en un mercat de
préstecs competitiu implicitament estableix una regla de determinacié de la taxa d’interes: la
condicid dicta que la taxa triada és aquella que iguala oferta i demanda de préstecs a aquella taxa.
Un enfocament alternatiu consisteix a proposar una féormula explicita de determinacio6 de la taxa.
L’equacié (3) és un possible exemple de féormula explicita, on a és una constant positiva que
expressa la sensibilitat de la taxa d’interes al pes relatiu que el volum demandat de préstecs té en

relacié amb el mercat (la suma de volum ofert i demandat de préstecs).

|n‘l2‘
R=a- 3)
n'l1+|n'lz‘

La regla (3) és consistent amb la idea de ‘forces de mercat’: com més gran sigui el volum
demandat de préstecs en relaci6 amb el volum ofert, més alta sera la taxa d’interes. Pot
interpretar-se que (3) mostra com el poder de cada grup (prestadors i prestataris) impacta sobre la
taxa d’interes R. Com més alta la taxa d’interes, menys poder dels prestataris (i més dels

prestadors). La condicio (3) atribueix implicitament el poder amb la petitor de la contribuci6 al
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mercat del grup corresponent. Per exemple, si el grup de prestataris aplega una demanda elevada
en relacio amb l'oferta que fa el grup de prestadors, s’entén que els prestadors tenen més poder i

aixo es tradueix en una taxa d’interés més elevada.

e Obtenci6 de la solucié6 amb la regla (3). Les funcions l; i I, soén les mateixes que en el cas

competitiu. En particular, [; s’obté de
maximitzar u; =c¢; ¢’
sotmes a aq+lh=1 (restriccid present, de jove)
' =R-1. (restriccid futura, de gran)
Inserint les dues restriccions en la funcio objectiu, es tracta de

maximitzar u; =(1—1)-R-l; respecte d’l;.

Com a resultat,
ll == 1/2.

Analogament, I; s’obté de
maximitzar U, = ¢y - ¢y’
sotmes a cy+ 1, =2 (restriccio present, de jove)
c;'’ =2+R-1,. (restriccio futura, de gran)
Inserint les dues restriccions en la funcio objectiu, es tracta de

maximitzar u, = (2-10;)-(2+R-1;) respecte d’l,.

En conseqtiencia,
lz =1- 1/R.

Aplicant la formula (3) un cop es cancel-la n,

o In-1,| . (%—1) _, . 22:R
el By
Aixo és,
R?—2-(14a)-R+2-a=0.
Resolent,

R=1+a)t J1+a?.
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L’equacio anterior dona dos valors admissibles d’R. Per exemple, si a = 1, aleshores els valors
serien R; = 2+ V2 i R, = 2 — /2. Atés que aquests valors no igualen oferta i demanda (el valor

que les iguala és R = 2/3), hi haura un excés d’oferta o de demanda. Especificament, amb R;,
ll == 1/2

1 1 1+v2 V2 1
L=1—-—=1- = =—=— ~0,7071.
Ry 2+V2 2442 2 2

Ates que [, no pren un valor negatiu, es conclou que la regla (3) impossibilita 'existencia del
mercat de préstecs quan es considera R;: la regla fa que tothom ofereix préstecs (ja que R; sembla
ser un valor massa gran).

Passant a R,,

1 1 1-v2 V2 1
L=1-—=1- = =" =—-_— ~-0,7071.
R, 2-V2 2-42 2 V2
. . . . (1 1Y .
En aquest cas, hi hauria un excés de demanda igual a In-Ll —n-lL=n (\E ﬁ)~0,2071 n.

L’exemple il-lustra que el valor R = (1 + a) + V1 + a? és incompatible amb 1’existencia de mercat,
ja que aquest valor, en ser superior a 1, implica que 1/R < 1 i, com a resultat, I, > 0. La conclusio6
final és que el valor valid d'R és

R=(1+a)— JV1+a?.
Es deixa com a exercici comparar els lots de consum i les utilitats amb els dels cas competitiu.
També es proposa I'exercici de replicar I’analisi anterior amb la regla

a-‘n-lz‘

n-l,+a- ‘n-lz| .

Solucions no competitives de I'exemple del model basic | 27 d’octubre de 2020 | 4



