11. Fills i préstecs

1. Descripci6 de I’economia

e Hi ha un tinic bé que no es pot produir ni acumular espontaniament.

e Inicialment hi ha dos grups d’individus, G1 i G2, cadasci amb n membres. A efectes practics,

hom viu dos periodes.

e Tot jove decideix quants fills tenir. Els fills son infants quan el pare és jove i esdevenen joves el

periode segiient, quan el pare és gran.

e Cada jove té la funci6 d'utilitat u = c - ¢’ - n%, on és ¢ el consum del bé de jove, ¢’ el consum de
gran, n és el nombre de fills que el jove decideix tenir i § és un parametre positiu. Tot individu

gran té la funci6 d’utilitat u’ = ¢’".

e Els infants son economicament inactius i no tenen funcié d’utilitat (es poden considerar ‘agents

immadurs’).
e El cost de tenir un fill és y > 0 unitats de bé per fill.

e La dotacio de cada membre de G1 és (1, 0): una unitat de jove i cap de gran. La dotaci6 de cada

membre de G2 és (2, 2): dues unitats de jove i dues de gran.

2. Analisi de decisions

e Préstecs i acumulacio. Els individus poden dedicar el bé a tres usos: consumir-lo, prestar-lo i

esmercar-lo en tenir fills.

e Decisions dels membres de G1. Tot jove del grup G1 s’enfronta al problema de

maximitzar u; =c¢; - ¢} - n,°
sotmes a a+ L+yn =1 (restriccid present, de jove)
c1 = Rl (restricci6 futura, de gran)
on
* ; ésel consum present (de jove),
* ¢; és el consum del periode segiient (de gran),
* 14 és el nombre de fills que es decideix tenir,
» [, ésel volum de préstecs i
* R éslataxa d’interes bruta.
Les dues restriccions poden integrar-se en una de sola:
'
¢+ % + % = 1.

El lagrangia corresponent es maximitza respecte de ¢y, ¢y i n;. Les solucions son:
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Aixo significa que si hi ha x joves en G1 en el periode t, aleshores n’hi haura xn; ent + 1.

e Decisions dels membres de G2. Tot jove del grup G2 s’enfronta al problema de

maximitzar  u, = ¢, - ¢y - n,°
sotmes a ¢+ L, +yn, =2 (restriccio present, de jove)
c; =2+RlL (restriccio futura, de gran)

on
* (, ésel consum present de I'individu (de jove),
* ¢, és el consum del periode segiient (de gran),
* 1, éselnombre de fills que es decideix tenir,
= [, ésel volum de préstecs i

= R éslataxa d’interes.

Les dues restriccions poden integrar-se en una de sola:

c; YN, 2
y 24204 2
TR TR R

El lagrangia corresponent es maximitza respecte de c,, ¢; i n,. Les solucions son:

_2+2/R
2=
, 2+ 2R
e=RG=575
2
ch—2 2 2+5 2
l = 2 :C——:—R——
2 R 2 2+68 R
5426 5(5 + 26)

" 1+6+3/6) y(B3+6+6%)

3. Analisi agregada

e Dinamica demografica. Quin grup té més fills? En paticular, per a que n, > n, cal que

§-(5+2-6) . 5
y-3+8+62) y-(2+6)
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Aixo és,
n,>n; ©((G+28)-2+6)>B+6+62).
Pero
5+28)-2+68)>0B+5+5%
equival a
7+85+6%>0,

que és el cas. Com a conseqiiencia, n, > n,: el grup ‘ric’ en té més, de fills.

e Taxa d’interés d’equilibri. En el periode inicial, la condicié d’equilibri en el mercat de préstecs

és
Tl'l1+ Tl'l2=0
o)
2
(o) (E-3)-
246 2+8 R/
d’on es conclou
2
R:§(1+5)

En el segon periode la condicio seria
Tll-l1+ nz'l2=0

on n; i n, es van determinar en el periode anterior (els fills que van néixer en el periode inicial
esdevenen joves en el segon periode). Per a periodes posteriors, les funcions de préstecs [; i [, son
les mateixes (no depenen del periode considerat), pero la grandaria de cada grup sera diferent (ja

que el nombre de membres de cada grup depen del periode).

En concret, en el periode inicial t = 1 hi ha n membres en G1; en t = 2, n’hi ha n-n; (cadascun
dels n membres originals n'ha tingut n,); en t = 3, n’hi ha (n - ny)n,; (ja que cadascun dels n - ny
membres n’ha tingut n;); i aixi successivament. Per induccio, es conclou que en el periode t el

grup G1 estara format per n(n;)*~! membres.
Es deixa com a exercici determinar el valor de la taxa d’interes en la resta de periodes i establir si

aquest valor convergeix (el fet que n, >n; és rellevant: cada cop hi ha més demandants de

préstecs en comparacio amb els oferents).
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