21. Produccid sense remuneracions competitives

1. Descripci6 de I’economia

e Hi ha un tinic bé que es pot produir i acumular.
e Cada periode neixen n persone, que viuen dos periodes consecutius.

e Tot jove té la funcié d’utilitat u = ¢ - (¢)?, on B > 0, c és el consum del bé de jove i ¢’ el consum

de gran. Tota persona gran té la funcié d’utilitat u’ = ¢'.

e Hi ha dos factors de produccié: “treball” (el serveis de produccié que proporcionen les persones) i

‘capital” (bé acumulat que representa mitjans de produccio fisics).

e El treball no és acumulable: només es pot fer servir en el periode en que se’'n disposa.

e No hi ha mercat de préstecs del bé.

e Tot jove té una unitat de treball com a dotacio. Les persones grans no tenen dotaci6 de treball.

e Hi ha una funcié de produccié agregada que indica la quantitat total Y del bé que es produeix
durant un periode t a partir de la quantitat total de treball L disponible en t i la quantitat total de
capital K disponible en t. L'expressié que defineix la funcié de produccioé en cada periode és, amb
0<a<l,

Y =K% [177.

2. Analisi competitiva

e 5i s’assumeix que hi ha mercats de treball i de capital, i que ambdos son competitius, el salari w
coincidira amb la productivitat marginal del treball segons la funcié de producci6 i la remuneracio
o del capital sera igual a la productivitat marginal del capital, també segons la funcié de

produccio.
e Decisions d’acumulacid de capital dels joves. Tot jove s’enfronta al problema de

maximitzar u=c-(c")?
sotmes a c+k'=1-w  (restriccié present, de jove)

c'=d -k (restriccio futura, de gran)

on
c és el consum de jove,
¢’ és el consum de gran,
k' és el volum de bé acumulat de jove en forma de capital pero que es fa servir de gran,
w és el salari (el preu del factor treball) de jove i

g’ és el preu del factor capital quan les persones son grans.
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El problema es pot resoldre directament introduint les restriccions pressupostaries en la funcio

utilitat. Aixi, tot jove vol
maximitzar u = (w — k') - (6'k")? respecte de k'

Per la hipotesi que els mercats son competitius, hom pren w i ¢’ com a dades sobre les que no es té

influencia. Per aixo, el problema anterior és equivalent a
maximitzar u = (w —k")k’ respecte de k'.

La solucio:

, B
k —a)—l_l_ﬁ.

En conseqiiencia, tot jove estalvia una proporcio fixa 105 del salari que rep en forma de capital.

e Preu del factor treball. La productivitat marginal del treball és la derivada de la funcié de

producci6 de I'economia respecte del treball:

dY_d(K“Ll‘“)_Kad(Ll‘“)_ L p— (K)“
aL =~ dL a - d-o =d-a9lg)-

w=PMg, =

Aquest resultat és valid cada periode.

e Preu del factor capital. La productivitat marginal del capital és la derivada de la funci6 de
producci6 de I’economia respecte del capital:

— 1-—
dy d(K“L'%) _ e d(K*) *

— = =qll %K% 1 = ¢ (£>
dK dK dK K

O-:PMgK:

Aquest resultat és valid cada periode.

e Quantitat total de factors cada periode. Cada periode hi ha n persones joves i n de grans. Aixo

fa que la quantitat total de factor treball cada periode sigui

n-1+n-0=n.
D’aqui es dedueix que L' = L.

Amb relaci6 al capital, els grans son els tinics que n’aporten cada periode. En conseqiiencia, la

quantitat total K de factor capital existent en un periode donat ésn - k.

e Calculs dels preus dels factors de produccié. Recuperant la formula de retribucio del salari,
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a a

w:ﬂ—aW§)=(L%oG9 - (1 - )k

Aixi,

k' = ﬂ _:8(1_“)

= = k%
CT¥g~"1+8

estableix la trajectoria d’acumulacié del capital (per capita). En l'estat estacionari amb capital

positiu, el capital és
1

- (B -a)\T-@
k_< 1+p ) '

3. Analisi no competitiva

e Les hipotesis que reemplacen la condici6 que els mercats de treball i de capital siguin
competitius son:

* la producci¢ es reparteix entre treball i capital (Y = 0K + w - L, on o és la remuneracio
del capital i w la del treball); i

* una regla de distribucio que estableix que la remuneraci6 total del capital és un multiple

(fix) de la remuneracid total del treball (hi ha una constant positiva m tal que 6 - K = m -

(w - L))

La regla de distribucié també pot expressar-se com

indicant-ne que les proporcions que del producte total s’emporten treball i capital son fixes
(alternativament, es podria postular que la relacio entre les remuneracions unitaries (no les totals)

7 . oK
és sempre la mateixa: m = —).
wlL
Per a cada persona, continua sent cert que vol acumular
k' =w L
1+p

La diferencia és com es determina el salari w. Ara, sabent que

Y= 0K+ wl
1que
oK = - (wl)
es conclou que
Y=0+n) w-L.

21. Producci6 sense remuneracions competitives | 8 de novembre de 2024 | 3



Aillant w i inserint-ne la funcié de produccio, s’obté

Y KUY 1 KT 1 (k)1
T (A+nL A+l 14w L& 1+m n® 14w

a

w

i, en conclusio,

B B «

k’:w1+ﬁ:(1+n)(1+ﬁ)k

Aquesta trajectoria queda per damunt de la trajectoria competitiva si

B pl—a)
1+m)(A+p) 1+p8 '’

aixo és, si
a
T <

1-a’
(Cal recordar que, com més gran m, més part del pastis del producte rep el capital).

En l'estat estacionari amb capital positiu, el capital pren el valor

1

k= <(1 + n)ém n ﬁ))m'
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