8. Modelo 1 con hijos

1. Descripcion de la economia

e Hay un tnico bien que no puede producirse ni acumularse.
e En el periodo inicial nacen n, personas iguales.
e Cada persona vive tres periodos consecutivos: nifio, joven y adulto.

e Un nifio estd econdmicamente inactivo: un nifio no toma ninguna decision ni tiene dotacion ni

funcién de utilidad.
e Un joven decide el nimero n de hijos que naceran en el mismo periodo (demografia endégena).

e Todo joven tiene la funcién de utilidad u = ¢ - ¢’ - n%, donde c es el consumo del bien de joven, ¢’

el consumo de adulto, n el namero de hijos y § > 0 es una constante.
e Todo adulto tiene la funcion de utilidad u' = ¢'.
e La dotacion de bien de cada persona es de w > 0 unidades de joven y ninguna de adulto.

e Cada progenitor debe realizar un gasto de y > 0 unidades de bien por hijo. El gasto se realiza en

el mismo periodo en que se tienen los hijos.

e Cada hijo paga una pension de p > 0 unidades de bien a su progenitor cuando el progenitor es

adulto. Se asume que p < w.

e ;Cudntas personas nacen en cada periodo? ;Cudl es la dindmica de la poblacién total (extincion,

estabilidad, crecimiento)?

2. Decision de natalidad

e Decision de natalidad de los jovenes. El problema de todo joven es

maximizar u =c-c’-n® conrespectoac, ¢’ yn
sujeto a ctyn+p=w
c' =pn.

Tras introducir las dos retricciones en la funcidn objetivo, se trata de

maximizar u = (w —yn —p) - (pn) - n® con respecto a n

2n5+1

maximizar u = wpn®*! — ypné*2 —p con respecto a n

Maximizar con respecto a n requiere

du
0= e wp(8 + 1)n® —yp(8 + 2)nd*1 — p2(8 + D)nd.
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Esto es,
0=pn®w@+1) -y +2)n—p([E+1)).

Sin+0,
0O=w@@+1)—y@@+2)n—p6+1).

En resumen,

_(+Dw-p)
B b6+ 2)y

Se comprueba facilmente que el nimero de hijos depende:

e positivamente de la dotacién (Z—Z > O) ;

. ., (d
e negativamente de la pension (ﬁ < 0) ;

e negativamente del gasto en hijos (Z—Z < 0) ;Y

" . . (d
e positivamente de la preferencia por los hijos (d—z > 0).

3. Dinamica demografica
En los siguientes calculos no se incluyen los nifios (rehaz los calculos si se afiaden).
En el periodo inicial (sea t = 0) hay, por definicion, n, personas jovenes.

Ent =1hay

Tll = nO +n- no
donde n, es el numero de adultos y n - ny el namero de jovenes.

Ent = 2 hay

n, =n-nyg+nn-ng)
donde n - ny es el numero de adultos y n? - n, el nimero de jévenes.

Ent = 3 hay

n, = n’ny + n(n?ny)
dénde n?n, es el niimero de adultos y n3n, el nimero de jovenes.
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Por induccion se concluye que en t = 1 hay

ne = ntng + n(ntny) = ny(nt + nt*t1)

donde n'n, es el nimero de adultos y n**n, el nimero de jovenes.
Hay tres casos.

e S5in=1 (cada progenitor tiene inicamente un hijo), entonces, para todo t > 1, n, = 2n,.

Esto significa que la poblacion total permanece constante cada periodo.

1

e Sin>1 (cada progenitor tiene mas de un hijo), entonces tanto n‘ como n*** crecen sin

limite. Esto significa que la poblacion total crece exponencialmente.

e Sin <1 (cada progenitor tiene menos de un hijo!), entonces tanto n‘ como n*** decrecen.

Esto significa que la poblacion total decrece y tiende a cero.

e Ejercicio. ;Y si cada hijo tuviera que pagar p a cada adulto del periodo (no so6lo a su progenitor)?
En este caso, cada adulto se beneficia de los hijos que han decidido tener los demads. Una
posibilidad interesante a analizar es si, y en qué condiciones, este hecho desincentiva la natalidad

hasta el punto de que la poblacion acabe extinguiéndose.

! ;Existe alguna interpretacion que dé sentido a que el niumero de hijos sea inferior a 1? ;Y alguna a que el niumero de
hijos no sea un nimero entero?
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