9. Modelo 1bis: Herencias

1. Descripcion de la economia

e Hay un tnico bien que no puede producirse ni acumularse.
e Cada periodo nacen dos grupos de personas, G1 y G2, cada uno con n miembros.
e Cada persona vive dos periodos consecutivos.

e En cada grupo cada periodo hay una biyeccion entre jovenes y mayores del grupo. La biyeccion

vincula a cada joven con exactamente un mayor del grupo.

e Todo joven tiene la funcién de utilidad u = c - ¢/, donde es ¢ el consumo del bien de joven y ¢’ el

consumo de mayor.

e Toda persona mayor tiene la funcion de utilidad u’ = ¢’ - h, donde h es la cantidad de bien que,

como herencia, la persona mayor transfiere al joven de su mismo grupo con el que esta vinculado.

e La dotacion de cada miembro de G1 es (0, w): ninguna unidad de joven y w > 0 de mayor. La

dotacion de cada miembro de G2 es (w, 0): w unidades de joven y ninguna de mayor.

2. Decisiones
e Decisiones en t de los mayores de G1 sobre herencias. El problema de todo mayor es

maximizar uy, = c1¢ - hyy conrespectoacy,y hy,

Sll]etO a C{,t + hl,t =w++ Rt—lll,t—l

donde h;, es la herencia entregada en t al joven correspondiente, l;,_; son los préstamos
ofrecidos/pedidos en el periodo anterior t — 1 cuando la persona era joven y R;_; es el tipo de

interés del periodo anterior. Se detallan los indices temporales para evitar ambigiiedades.

Tras introducir la restriccion en la funcion objetivo, se trata de
maximizar u;, = (W +Riqlye—q — hl,t) ~hy, conrespectoahy, .
Maximizar con respecto a h, ; requiere

_dug,
~ dhy,

O =w+ Rt—lll,t—l - 2h1,t'

Esto es,
w+Re_qlyt4

h.. =
1,t 2

(1)

La condicion (1) dice que una persona mayor deja como herencia la mitad del valor de lo que

tiene (dotacion w mas rendimiento R;_;l; _; de préstamos pasados).
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¢Por qué conviene especificar los subindices temporales? El problema recién resuelto se refiere a la

persona designada ‘mayor 1" en la Fig. 1.

t—1 t t+1
joven 1 mayor 1
joven 2 mayor 2

Fig. 1. Similitud y diferencias de problemas de decision

El destinatario de la herencia decidida por mayor 1 es joven 2. Pero joven 2 también debe tener en
cuenta qué herencia dejara cuando sea mayor 2. ;Como de similares son los problemas de decision
de mayor 1 y mayor 2? Si son problemas equivalentes, entonces joven 2 puede incorporar en su
problema de decision la soluciéon de mayor 1. Si no son equivalentes el andlisis se complica,
porque mayor 2 (y, por extension, joven 2) deben volver a buscar la solucion porque la encontrada
por mayor 1 no seria aplicable a su caso. Los subindices se pueden eliminar si el problema de
mayor 2 es el mismo que el de mayor 1, slo que en un periodo distinto. Cuando se debe
comprobar que los problemas efectivamente son iguales es necesario de entrada reintroducir los

indices temporales para no confundir variables ni problemas de decision.

e Decisiones en t de los jovenes de G1 sobre préstamos. El problema de todo joven es

maximizar Uy = €14 C1eqq CONTESpECtO A Cyy, €1 ¥V lig
sujeto a Cret lie = hyy

! —
Cree1 T Rieer =W H Relye
donde h; ; es la herencia recibida de joven y h; 1, es la herencia a dejar de mayor.

Inicialmente se podria pensar que, como todos los mayores se enfrentan al mismo problema de
decision, su herencia sera la misma. En un sentido, la apreciacion es correcta. La clave esta en los

matices: el joven t recibe la herencia
_wHt Re1ly1

he, =
Lt 5
y deja la herencia
W+ Rl
hieer = -

Los tipos de interés involucrados son diferentes: el tipo de interés que afecta a la herencia que hace
mayor 1 de la Fig. 1 (herencia que recibe joven 2) no es el mismo tipo que afecta a la herencia que
hace mayor 2 (y que tiene en cuenta joven 2). Concretando: cuando (1) se sustituye en la
restriccion presupuestaria de joven 2, el tipo de interés en la expresion de h, ;. (el tipo que tuvo en

cuenta mayor 1) no es el tipo R; que aparece en la restriccion presupuestaria de mayor 2.

Continuando con la solucidn, si se insertan las restricciones en la funcion objetivo, resulta el

problema de
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maximizar u;, = (hl,t - ll,t) . (W + Rl — hl,t+1) con respecto a ly ;.
Empleando (1), es necesario

maximizar u;, = (% W+ Reqlie1) — ll't) . (W + Relyr — hl,tﬂ) con respecto a ly ;.
En el problema anterior, [;,_, es historia: son los préstamos decididos por un joven de G1 en el
periodo anterior. Para determinar, h; 4, el joven debe resolver el problema de decisién que tendra

de mayor. Este problema es idéntico al problema resuelto anteriormente y que tuvo solucion (1).

La unica diferencia es que las variables se han desplazado una unidad en el tiempo. Adaptando

(1), ,
w + Rt 1,t
hl,t+1 = —2 .

Ahora se trata de
maximizar u,, = (% W+ Reqlieo1) — ll't) . (w + Relyr — %(w + Rtll,t)) con respecto a ly ;
maximizar u;, = %(w +Ri1lieq — le,t) . (W + Rtll,t) con respecto a ly;
maximizar u,, = (W + Re_qlye—q — le,t) . (W + Rtll,t) con respecto a ly ;.

Maximizar con respecto a [, ; requiere

duq s
O - = WRt + Rth—lll t—1 — 2W - 4Rtl1 t
dly; ’ ’
De aqui,
l _ WRt - 2W + Rth—lll,t—l
e 4R, '
Simplificando,
wo W Re gl
L, =—— ’ 2
LET 4 2R, 4 (2)

* Decisiones en t de los mayores de G2 sobre herencias. El problema de todo mayor es

maximizar uy; = ¢y, - hy¢ conrespectoacy,y hy;

sujeto a Cot+hae =Re_qlpeq
maximizar u,, = (Rt—llz,t—l — hZ,t) - hy conrespecto a h,

Para maximizar con respecto a h;;
duy,

0=
dh;, .

= Rt—llz,t—l - 2h2,t
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y asi

By, = izl 3)

e Decisiones en t de los jovenes de G2 sobre préstamos. El problema de todo joven es

maximizar Upy = Cp¢* Cppqq CONTESPECtO A Cop, Cop41 Y lo
Sujeto a CZ,t + lz,t =w+ hZ,t

! J—
Cot1 T o1 = Relyy

donde h,; es la herencia recibida de joven y h; ;. es la herencia a dejar de mayor, y que equivale
a
maximizar u,,; = (W + hy — lZ,t) . (Rtlz,t — hz,tﬂ) con respecto a [, ;.

Empleando (3), el problema se transforma en
. s 1
maximizar U, = (W + ERt—llz,t—l — lz,t) . (Rtlz,t — h2,t+1) con respecto a [ .

Adaptando (3),
Rl
hate1 = tzz't-

En suma, se trata de
.. 1 1
maximizar up; =7 (W + ERt—llz,t—l — lz,t) “R¢l,; conrespectoal,,
.. 1
maximizar U, = (W + ERt—llz,t—l — lz,t) -l conrespectoaly,.

Maximizar respecto de [, requiere

0 = duZ,t =w + lRt—llz t—1 — 2l2 te
dlz,t 2 ’ ’
En conclusion,
w 1
lz,t = E + ZRt—llZ,t—l . (4)

3. Mercados

e Equilibrio en el mercado de préstamos. Por (2), (4) y la condicion de equilibrio
n'l1’t+n'lz‘t=0

en el mercado de préstamos en el periodo ¢, se tiene que
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ll,t + lz,t = 0

w w Rl t_1> (W 1
—— ' — —R_l_>=0
(4 2Rt'1L 4 Tz T gfeatae

2w
R,

3w — +Re—1lip 1+ Reqlpr 1 =0

Por la condicién de equilibrio l; ;1 + 1,1 =0ent -1,

3 2W—O
w R, -

y, asi,

R—2 5
t=3 5)

El resultado (5) vale excepto en el primer periodo (en que los jovenes no reciben herencia). Por (2)

y (5),

ll,t—l
6 .

I, =—24
1,t — 2

La solucion [7 de estado estacionario (la solucion que satisface l; ; = I; ;1) es tnica:

- 3w
1= 5 '
Por (4) y (5),
Wl
Ly ==+—.
22727 6
La solucion [; de estado estacionario es tinica:
- 3w
2 5 *

Con (5), (1) y (3), y los estados estacionarios 7y l5, se pueden calcular los estados estacionarios
de las herencias, hj y h;. Por (1),

h*_w_l_li_w w 3w
) 2 5 10°
Por (3),
L w 2w
h)y===—=—=—.
73 5 10

En los valores de estado estacionario de las herencias, la herencia que recibe un joven es igual a la

herencia que deja como mayor. Seguin estos resultados:

e el grupo de personas pobres de jovenes (grupo G1) dejan, de mayores, una herencia

superior a la que dejan los mayores del grupo inicialmente rico (grupo G2);

e simétricamente, los jovenes pobres reciben una mayor herencia (3w/10, el 30% de la

dotacién) que los jévenes ricos (2w /10, el 20% de la dotacion).
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