13. Modelo 1: impuestos

1. Descripcion de la economia

e Hay un tnico bien que no puede producirse ni acumularse.
e Cada periodo nacen dos grupos de personas, G1 y G2, cada uno con n miembros.
e Cada persona vive dos periodos consecutivos.

e Todo joven tiene la funcién de utilidad u = c - ¢/, donde c es el consumo del bien de joven y ¢’ el

consumo de mayor. Todo mayor tiene la funcién de utilidad u’ = ¢'.

e La dotacion de cada miembro de G1 es (1, 0): una unidad del bien joven y ninguna de mayor. La

dotacion de cada miembro de G2 es (2, 2): dos unidades de joven y dos de mayor.

e Se acepta la obligacién de pagar impuestos de joven (impuestos de cuantia fija, impuestos sobre

las dotaciones o impuestos sobre el consumo) a cambio de recibir transferencias (una pension) de

mayor. No hay desperdicio: todo lo que se recauda entre los jovenes se distribuye entre los mayores.

2. Opcioén 1: impuesto de cuantia fija

e Impuesto de cuantia fija. Cada joven paga una cantidad fija v del bien. La cantidad total
recaudada entre los jovenes se distribuye igualitariamente entre los mayores del periodo, de manera

que cada mayor recibe la cantidad 7’ del bien.

e Decision sobre préstamos de los miembros de G1. Todo joven del grupo G1 se enfrenta al
problema de
maximizar u; = ¢;¢;
sujeto a agt+lh+t=1
ci =Rl +7
donde

¢, es el consumo de joven,

c; es el consumo de mayor,

l; son los préstamos (ofrecidos si l; > 0; demandados si [; < 0),
T es el impuesto que se paga de joven,

7’ es la transferencia (pension) que se recibe de mayor, y

R es el tipo de interés bruta.

Tanto Tcomo 7'son parametros sobre los que los individuos consideran que no tienen control alguno.
Aislando el consumo en ambas restricciones e insertando el resultado en la funcion objetivo, el

problema se reduce a

maximizar u; = (1 —1l; — 7)(Rl; + t) respecto de 4

La solucion:
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e Decision sobre préstamos de los miembros de G2. Todo joven del grupo G2 se enfrenta al
problema de
maximizar u, = c,C;
sujeto a G+lL+t1=2
c;=2+RL+7T

de donde se concluye que

e Equilibrio en el mercado de préstamos. En el equilibrio del mercado de préstamos
nl1 + nlz = 0.

El tipo de interés R de equilibrio satisface

1—1 T’+1 T T 4+2 _ 0
2 2R 2 2R | T

Como resultado,

Sit =1’ = 0, se obtiene el tipo de interés R = 2/3 del caso sin impuestos ni transferencias. Ademas,
el tipo de interés depende positivamente tanto del impuesto 7 como de la transferencia 7’. Con
impuestos y transferencias positivos, el tipo de interés sera mayor que sin ellos. La explicacion

parece ser de oferta, dado que, respecto del caso sin impuestos ni transferencias:

(i) disponer de la transferencia de mayor reduce la necesidad de los jovenes de G1 de ofrecer

préstamos;

(ii) tener que pagar el impuesto de joven reduce la oferta de préstamos.

En el equilibrio,
- 1 (T 7'(3 — 27)) 1 2t+ 37
L —

= — -t | ==
2 2 41 +1) 2 4(1+71)

que es una oferta de préstamos inferior a cuando no habia impuestos ni transferencias (I; = 1/2).

El analisis anterior queda incompleto porque debe anadirse la condicion de distribucion igualitaria

de la recaudacion (que podria interpretarse como la conjuncion de dos requerimientos: factibilidad
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de las transferencias y no desperdicio de los impuestos ). Esto es, la cantidad recaudada 2nt de bien

debe coincidir con la cantidad distribuida 2nt’. De este requerimiento se deduce

El tipo de interés de equilibrio resultante es

e Ejercicio. Determina los lotes de consumo y la utilidad de jovenes y mayores, comparando los

resultados con los del caso sin impuestos ni transferencias.

3. Opciodn 2: impuesto proporcional sobre la dotacion

e Impuesto sobre la dotacion. Cada joven paga una proporcion fija 0 < 7 < 1 de su dotacion. La
cantidad total recaudada entre los jovenes se distribuye igualitariamente entre los mayores del
periodo, de manera que cada mayor reciba la cantidad 7’ del bien. De los jovenes de G1 se recaudaria
n-1-1; de los jovenes de G2, n-2-71. En total, 3nt. Con 2n mayores, cada mayor recibiria la

transferencia

e Decision sobre préstamos de los miembros de G1. Todo joven del grupo G1 se enfrenta al
problema de
maximizar u; = ¢;¢;
sujeto a ct+lhL+1t=1
ci=RL + %T
donde
¢, es el consumo de joven,
c; es el consumo de mayor,
l; son los préstamos (ofrecidos si l; > 0; demandados si l; < 0),
T es el tipo impositivo sobre la dotacion que se paga de joven, y

R es el tipo de interés bruto.

Insertando las dos restricciones en la funcién objetivo, el problema se reduce a

maximizar u; = (1 —1; — 1) (Rl1 + %T) respecto de [;.

La solucion:
_ 1-1t 371

I, = -
1 2 4R
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e Decision sobre préstamos de los miembros de G2. Todo joven del grupo G2 se enfrenta al
problema de
maximizar u, = c,C;
sujeto a ct+l+2t=2
¢, =2+Rl+>1

de donde se concluye que

I 1 31
2= 2T TR Tar

e Equilibrio en el mercado de préstamos. En el equilibrio del mercado de préstamos,
nll + nlz = 0.

El tipo de interés R de equilibrio satisface

(1—r 31)_}_(1 1 31)_0
2 4R ""RTar) "

Asi pues,

Como en la opcion 1, el tipo de interés depende positivamente del tipo impositivo 7. En el equilibrio,

l_l <T 3T)_1 (13 = 37)
179 2 841271

2" 4R
que es una oferta de préstamos inferior a cuando no habia impuestos ni transferencias (I; = 1/2).
e Ejercicio. Determina los lotes de consumo y la utilidad de jovenes y mayores, y compara los

resultados con los del caso sin impuestos ni transferencias.

4. Opcion 3: impuesto proporcional sobre el consumo

e Impuesto sobre el consumo. Cada joven paga una cantidad proporcion fija 0 <7 <1 de su
consumo. La cantidad total recaudada entre los jovenes se distribuye igualitariamente entre los
mayores del periodo, de manera que cada mayor reciba la cantidad 7’ del bien. De los jévenes de G1
se recaudaria n - ¢; - 7; de los jovenes de G2, n - ¢, - 7. En total, nt(c; + ¢;). Con 2n mayores, cada

mayor recibe la transferencia

,_c1+c2
2
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Se asume que los jovenes ignoran esta relacion y, por tanto, tratan 7’ como un parametro.

e Decision sobre préstamos de los miembros de G1. Todo joven del grupo G1 se enfrenta al
problema de
maximizar u; = ¢;¢;
sujeto a a+l+tc=1
cga=RL+T
donde

¢, es el consumo de joven,

c; es el consumo de mayor,

l; son los préstamos (ofrecidos si l; > 0; demandados si l; < 0),
T es el tipo impositivo sobre el consumo que se paga de joven,
7’ es la transferencia (pension) que se recibe de mayor, y

R es el tipo de interés bruta.

Insertando las dos restricciones en la funcién objetivo, el problema se reduce a

1-1;
1+7

maximizar u; = ( )(Rll + ') respecto de I

Al 7 ser un parametro, este problema es equivalente a

maximizar u; = (1 —1;)(Rl; + 1) respecto de I,

La solucion:

e Decision sobre préstamos de los miembros de G2. Todo joven del grupo G2 se enfrenta al
problema de
maximizar u, = €,C;
sujeto a o+l +10, =2
c;=2+RlL+7

de donde se concluye que

e Equilibrio en el mercado de préstamos. En el equilibrio del mercado de préstamos,

nll + nlz = O.

Por consiguiente, el tipo de interés R de equilibrio satisface
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y asi
_21+1)
=— _
Puesto que
l—1 T 1 37’
Y72 2R 2 4+47
y
I =1 1 o 6 + 37
2 R 2R 4+ 47’
los consumos de jovenes son
_+ 3T’ 1 !
cootzh _2V4%47 7 3t
17141 1+7 1+7 (1+1)(4+41)
y
6+ 37
22—, Moo 1 L 6+37
T T T T 1+t 1+ A+D@+4r)”
Sabiendo que
T
r— + _
T = (¢ Cz)z
se concluye que
1 , 1
. 3 4 6+ 61 T 3 4 3 ‘[_( 2 )‘[_ T
T\t T aro@+ra) )2 1+ 20+ )2 1+d2 T 140
En resumen,
2 2 T 2+4t
R==-(0+17)==(1 = .
30+ =3 (1) = 553
Dado que z—f = % (1+1‘c)2 > 0, se mantiene el resultado de que el tipo de interés depende positivamente

de los impuestos (en este caso, del tipo impositivo sobre el consumo).

e Ejercicio. Determina los lotes de consumo y la utilidad de jévenes y mayores, comparando los

resultados con los del caso sin impuestos ni transferencias.

5. Sugerencias

1. Analiza la opcion 3 si se sabe que la transferencia depende del propio consumo.

2. Analiza cada opcion si los mayores pagan los impuestos y los jovenes reciben las transferencias.

3. Analiza cada opcion silos jévenes saben que deben pagar el impuesto pero ignoran que recibiran

una transferencia de mayores.

4. Compara la utilidad de jovenes y mayores en cada una de las tres opciones y con el caso sin

estructura fiscal.
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