Hijos y préstamos

1. Descripcion de la economia

e Hay un tnico bien que no puede producirse ni acumularse.

e Inicialmente hay dos grupos de personas, G1 y G2, cada uno con n miembros. A efectos practicos,

se vive dos periodos.

e Todo joven decide cuantos hijos tener. Los hijos son nifios cuando el padre es joven y se

convierten en jovenes en el periodo siguiente, cuando el padre es mayor.

e Cada joven tiene la funcién de utilidad u = ¢ - ¢’ - n%, donde c es el consumo del bien de joven, ¢’
el consumo de mayor, n el nimero de hijos que el joven decide tener y § un pardmetro positivo.

Todo mayor tiene la funcién de utilidad u’ = ¢'.
e Los nifos son econdmicamente inactivos y no tienen funcion de utilidad.
e E] coste de tener hijos son y > 0 unidades de bien por hijo.

e La dotacion de cada miembro de G1 es (1, 0): una unidad de bien de joven y ninguna de mayor.

La dotacion de cada miembro de G2 es (2, 2) : dos unidades de joven y dos de mayor.

2. Analisis de decisiones

e Préstamos y acumulacion. El bien tiene tres usos posibles: consumirlo, prestarlo o emplearlo en

tener hijos.
e Decisiones de los miembros de G1. Todo joven del grupo G1 tiene el problema de

maximizar u; = ¢, - ¢j - n,° respecto de cy, ¢j y n,
sujeto a a+ L+yn =1 (restricciéon de joven)
c; =Rl (restriccién de mayor)
donde

* ¢ esel consumo presente (de joven),

= ¢; es el consumo futuro (de mayor),

* n, es el nimero de hijos que se decide tener de joven,

* [, esel volumen de préstamos y

* R eseltipo de interés bruto.

Las restricciones pueden integrarse en una sola:

El lagrangiano correspondiente se maximiza respecto de c;, ¢; y n;. Las soluciones son:
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Esto significa que si en el periodo t hay m jovenes en G1, entonces habra mn; en t + 1.

e Decisiones de los miembros de G2. Todo joven del grupo G2 tiene el problema de

maximizar u; = ¢, - ¢5 - n,® respecto de c,, ¢} y n,
sujeto a c;+ L, +yn, =2 (restriccion de joven)
c; =2+RL (restriccion de mayor)

donde
* (, es el consumo presente (de joven),
* ¢, es el consumo futuro (de mayor),
* 1, es el namero de hijos que se decide tener de joven,
* [, es el volumen de préstamos y

* Reseltipo de interés bruto.

Las restricciones pueden integrarse en una sola:

c, yn, 2
24202
2T R TR R

El lagrangiano correspondiente se maximiza respecto de c,, ¢, y n,. Las soluciones son:

_2+2/R
2=
_p _2+2R
Q=R Q=505
2
ch —2 2 2+5 2
l: 2 =C ——:—R——
2 R 2 2+68 R
5+ 26 5(5 + 26)

= 1+6+3/6) y(B+6+62)

Un aspecto destacable de las formulas para n; y n, es quen o dependen del tipo de interés R:
ambos valores dependen negativamente del coste y de tener hijos y positivamente de la

preferencia relativa § de tener hijos frente a consumir el bien.
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on, y(2+6)—06y 2y

3% - y22tor e+ 0

on, y(3+6+8°)(5+468)—8y(1+28) 15+ 126 +35% + 463
5 Y2(3 + 6 + 62)2  y(3+ 64622

3. Analisis agregado

e Dinamica demografica. ;Qué grupo tiene mas hijos? En particular, n, > n; ocurre si

5(5 + 26) )
Y (3101060) 72 +0)
Esto es,
n,>n; ©(G+28)R2+86)>B+6+6%.
Pero
(5+28)2+68)>B+6+6%
equivale a

7+88646%>0,
que siempre se satisface. Como consecuencia, n, > n,: el grupo ‘rico” G2 tiene mas hijos.

e Tipo de interés de equilibrio. En el periodo inicial, la condicién de equilibrio en el mercado de

préstamos es

nly+ nl, =0
0
1 2+% 2
(2+6>+ 2+6 R| "
de donde se concluye
R=§(1+5).

Para periodos t > 2 las funciones de préstamos [; y [, son las mismas que en t = 1 (no dependen
del periodo considerado), pero el tamano de cada grupo sera diferente (ya que el namero de
miembros de cada grupo depende del periodo). Ademas, en cada periodo el nimero de hijos que

tienen los miembros de G1 es constante: n,. Igual para G2: nimero constante de hijos n,.

En concreto, en el periodo inicial ¢ = 1 hay n miembros en G1; en t = 2, hay n n,(cada uno de los
nmiembros originales ha tenido n, hijos); en t = 3, hay (n n;)n; (cada uno de los n n;miembros ha
tenido n; hijos); y asi sucesivamente. Por induccion, se concluye que en el periodo t > 1 el grupo

G1 est4 formado por n(n,)*~! miembros.

Anélogamente se muestra que en t > 1 el grupo G2 esta formado por n(n,)*~! miembros.
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En t > 2 la condicion de equilibrio en el mercado de préstamos es

n(nl)t_lll + n(nz)t_llz S 0

o
M)+ (), =0
o
5y 2
( 5 )H 1 +< 5(5 + 26) )H TRo2)\
y2+68)) 2+6 \y(B3+6+82) 2+8 R,|

Se deja como ejercicio despejar R, y establecer si este valor converge cuando ¢t aumenta. El hecho
que n, > n,; sugiere que el tipo de interés crecerd, ya que n, son hijos de prestatarios y n; son hijos

de prestamistas. Comprueba en tu andlisis si esta conjetura es valida.
e Ejercicio. En cada periodo, en equilibrio,
()M + (), =0
() ?nqly + (1) %nyl, = 0.

En concreto, parat = 3,
()2 + ()2, =0

(nx) %, = —(ny) %1
y, por tanto,
(M) %yl + () %nyl, =0
equivale a
(n)%nyly = ny(ny)' 2L
y, en conclusion,

nl = le.

Pero, ;como puede ser cierto este resultado si previamente se ha demostrado que n, > n;?
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