2. Modelo 1: Paretoineficiencia del equilibrio y transferencias

1. La asignacion de consumo del Modelo 1 no es Paretoeficiente

e Paretoineficiencia. En el Modelo 1, una asignacion puede representarse mediante un vector de
consumos C = (cy,¢1,C5,¢;) que indican la cantidad de bien que una persona de cada grupo

consume de joven y de mayor. Esta asignacion es Paretoeficiente si no existe ninguna otra

asignacion C = (&, ¢, &,, &) tal que
u1(€1,¢1) > us(c, ¢1),
Uz (€2, 63) > uz(cz, ¢2),
w (€1 > wi(e) y
uz(82) > uz(cz).
La asignacion alternativa C otorgaria a toda persona méas utilidad que la asignacion de partida C.

Simétricamente, la asignacion (cy, ¢y, ¢, c;) es Pareto ineficiente si existe alguna otra asignacion

(é1,¢4, €5, C;) que satisface las cuatro desigualdades anteriores.

e Paretoineficiencia de la asignacion de consumo de equilibrio. La asignacion de consumo C de

equilibrio en el Modelo 1 es
) 11 ) 55
(c1,c1) = (;;5) y (c2,¢) = (;'g)-

La asignaciéon de consumo C definida a continuacion demuestra que la asignacion de equilibrio es

Paretoineficiente. La asignacién C se obtiene de la de equilibrio

(i) emparejando cadajoven con un mayor, de manera que cada mayor queda simultdneamente
emparejado con solo un joven (es decir, se establece una biyeccion entre el grupo de jovenes

y el de mayores) y

(i) haciendo que cada joven entregue € > 0 unidades del bien a la persona mayor con la que

esta emparejado (siendo ¢ suficientemente pequefio).

Especificamente, C es la asignacion tal que

= (b-ede9
(64,61 = > 8,3 €

o= (G-e509
(6,,¢6)) = > 8,3 ).

En el equilibrio C, la utilidad de todo joven de G1 es
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y la de todo joven de G2 es

En C, las utilidades son
Ge3+9)=(-¢) Gro) =g+
w(s-e3+e)=(5-¢) (g+e)=c+e(z-¢

para cada miembro joven de G1 y

G-e3+9)=G-9) (5+9 =%+
uzz 8,3 8—2 € 3 8—6 86 €

para cada miembro joven de G2 .

En consecuencia, para que la utilidad de cada miembro joven de G1 sea mayor en C que en C es

. 1 .
necesario que € (g - E) > 0,’ esto es, es necesario que

< 1
e<z.
De manera andloga, para que la utilidad de cada miembro joven de G2 sea superior en Cque en C

) 5 ) )
es necesario que € (g — 8) > 0; es decir, es necesario que
5

< -—-.
£<%

. . . 1 .y
En suma, la transferencia de jOvenes a mayores de cualquiera £ < A hace que todos los jévenes

tengan més utilidad en C que en C.

Ny , . 1.
En relacion con los mayores, en C, en cada periodo un miembro grande de G1 consume > unidades

del bien, en tanto que, en C, consume i + €.
Respecto de los mayores de G2, cada uno de ellos consume g enCy g +eenC.

La conclusion es que todos los consumidores mayores consumen mas (y asi obtienen mayor

utilidad) en € que en C.

Todo lo anterior demuestra que C no es Paretoeficiente: existe otra asignacién € en la que toda

persona tienen mas utilidad que en C en todos sus periodos de vida.

e ;Por qué el equilibrio no es Paretoeficiente? ;Qué pasaria si la economia existiera solo por un
periodo finito de tiempo? En este caso la redistribucién que crea la asignaciéon € no serfa valida

para demostrar la Paretoineficiencia de C: en el altimo periodo los jovenes perderian transfiriendo
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€ a los mayores y no podrian ser compensados en el periodo siguiente con la recepcion de €

porque no hay mas periodos.

Esto sugiere que la causa de la ineficiencia esta relacionada con un doble infinito: la infinita

duracion de la economia y el infinito namero de personas. El mecanismo de transferencias que

genera C es posible porque cada joven que sacrifica parte de su consumo ahora transfiriéndolo a

personas mayores puede ser compensado en el futuro por algun otro joven. Por tanto, siempre

tiene que haber algiin periodo mas y alguna persona mas.

[La paradoja del hotel infinito ilustra que las intuiciones en un mundo finito no siempre son
validas en un mundo infinito. En un hotel finito completo no existe espacio para otro cliente. En
cambio, en un hotel (contable) infinito completo hay sitio para un nuevo cliente: para toda
habitacion h > 1, se mueve el cliente que ocupa h en la habitacion h + 1, por lo que no se desaloja

a nadie del hotel y el nuevo cliente puede ocupar la habitacién 1.]

2. Transferencias Optimas

e Pensiones de reparto. La demostracion anterior de la Paretoineficiencia de la asignacion de

equilibrio implicitamente define un sistema de pensiones de reparto: partiendo de la asignacion de

equilibrio, se puede mejorar si cada joven transfiere a un mayor una cierta cantidad € < - de bien.

e Optimalidad. Una cuestion que sugiere el mecanismo de transferencias que ha demostrado la
Paretoineficiecia del resultado del mercado competitivo es encontrar una transferencia que sea
Optima en algun sentido. Si el objetivo que pretende la transferencia es superar la

. o s . . . . ONT 1
Paretoineficiencia, entonces existe un continuo de transferencias 6ptimas: todas con € < PE

Un objetivo alternativo, mas exigente, seria que la transferencia maximice alguna funciéon de

bienestar social. Un candidato natural a funcion de bienestar social es la suma (quizd ponderada)

de la utilidad de todas las personas.

Las funciones de utilidad a continuacion son las que se obtienen una vez aplicada la
transferencia/impuesto € > 0,

ui = (c; =€) - (c1 +¢)
u; = (cz—¢)-(cz +¢)
uf =c;+e

u's =cy+e.

Una posible funcion de bienestar social es la suma de todas las utilidades de las personas de un

mismo periodo. Entonces se trataria de encontrar los valores de € que maximizan la suma de
utilidades uf + u5 + u;® + u;° (dado que la funcion de utilidad de una persona mayor en el periodo
t coincide con la que tendrd en t + 1 un joven de t del mismo grupo que el mayor). La resolucion

de este problema se deja como ejercicio.
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Se resuelve a continuacion uno similar: elegir € para maximizar la suma de la utilidad de los

jovenes asumiendo que la transferencia € se aplica sobre la asignacion de consumo y que la
utilidad después de la transferencia no empeora la utilidad de la asignacién de consumo de

equilibrio. Esto es, se trata de

maximizar uf +u5 respectodee
. 11 1
sujetoa  uf = uy(cy,c1) =uy (E’E) =<

5 5 25
€ ! —_ —_
U; = Uy(Ca,C3) = Uy (-,—) =5

Introduciendo las restricciones en la funcion objetivo, se trataria de maximizar con respecto a &
it =9 G+ Gmo) ) -5 e
urtu; = \5-¢)(g—¢)t(5-¢)(g—¢)=75te-2e%

d(ui + u3)
0=——=—=
de

Claramente,

=1-—4e¢.

De lo anterior se deduce que € = 1/4 seria un valor candidato a maximizar uf + u5. El problema es

que € = 1/4 no respeta la tercera restriccion uf = u;(cy,¢;) = % del problema, puesto que, cuando
3 4

s=1/4,setienequeuff=G—s)-(l—s)zl-%<%.

Resumiendo, el valor 6ptimo de € seria el mas cercano a € = 1/4 que fuera admisible (por la
izquierda): € = 1/6 (esto es, el mayor valor de € que, en §1, hacia la asignhaciéon de consumo

Paretoineficiente).
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