Produccion sin remuneraciones competitivas

1. Descripcion de la economia

e Hay un anico bien que puede producirse y acumularse.
e Cada periodo nacen n personas, que viven dos periodos consecutivos.

e Todo joven tiene la funcién de utilidad u = ¢ (c")B, donde 8 > 0 es una constante, ¢ el consumo

del bien de joven y ¢’ el consumo de mayor. Todo mayor tiene la funcién de utilidad u’ = ¢'.

e Hay dos factores de produccion: ‘trabajo” (los servicios de produccion que proporcionan las

personas) y ‘capital” (bien acumulado que representa medios de produccion fisicos).
e E] trabajo no es acumulable: s6lo se puede utilizar en el periodo en que se dispone.
e No existe mercado de préstamos del bien.

e Todo joven tiene una unidad de trabajo como dotaciéon. Los mayores no tienen dotacion de

trabajo.

e Hay una funcion de produccion agregada que indica la cantidad total Y del bien que se produce
durante un periodo t a partir de la cantidad total de trabajo L disponible en t y la cantidad total de
capital K disponible en t. Esto significa que nunca hay desempleo. La funcion de produccion en

cada periodoes, con 0 < a <1,

Y =K*L'7%.

2. Analisis competitivo

Si se asume que existen mercados de trabajo y de capital, y que ambos son competitivos, el salario
w coincide con la productividad marginal del trabajo segun la funcion de produccion y la
remuneracion o del capital es igual a la productividad marginal del capital, también segun la

funcién de produccion.
e Decisiones de acumulacion de capital de los jovenes. Todo joven asume el problema de

maximizar u = ¢ (¢)? conrespectoac, c'y k'
sujeto a ctk'=1w
Cl — O_Ikl

donde

c es el consumo de joven,

e (' esel consumo de mayor,

e k' es el volumen de bien acumulado de joven en forma de capital y que se utilizara de mayor,
e w es el salario (el precio del factor trabajo) de joven y

e o' es el precio del factor capital de mayor.
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El problema se puede resolver directamente introduciendo las restricciones presupuestarias en la

funcion utilidad. Asi, todo joven quiere

maximizar u = (w — k') - (6'k")? respecto de k'.

Por la hipdtesis de que los mercados son competitivos, w y ¢’ se consideran datos sobre los que no

se tiene influencia. Por consiguiente, el problema anterior es equivalente a

maximizar u = (w — k')k’ respecto de k'.

La solucion:

, B
k —w—l_l_ﬁ.

Asi que todo joven ahorra en forma de capital una proporcion fija % del salario que recibe.

e Precio del factor trabajo. La productividad marginal del trabajo es la derivada de la funcion de

produccion de la economia respecto al trabajo:

dy _d(keL™") _ e

d(L*™*) K\“
dL dL dL

(1 - )KL = (1 - a) (I) .

w = PMg, =

Este resultado es valido cada periodo.

e Precio del factor capital. La productividad marginal del capital es la derivada de la funcién de

produccion de la economia respecto al capital:

L 1-a

— Ll—aKa—l — (_)
a a K

dy  d(K“L'® d(K“
o=pMge =2 =X ) o Ei )

dk ~  dK K
Este resultado es valido cada periodo.

e Cantidad total de factores cada periodo. Cada periodo hay n personas jovenes y n mayores.

Esto hace que la cantidad total de factor trabajo cada periodo sea

n-1+n-0=n.
De aqui se deduce que L' = L.

En relaciéon con el capital, los mayores son los tnicos que lo aportan cada periodo. En

consecuencia, la cantidad total K de factor capital existente en un periodo posterior al inicial es nk.

e Calculos de precios de los factores de produccion. Recuperando la féormula de retribucion del

salario,
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a a

w:ﬂ—aw§)=(ywoeg - (1 - )k

k' = B _:8(1_“)

= = k%
TYB~ 1+8

establece la trayectoria de acumulacion del capital (per capita). En el estado estacionario con

capital positivo, el capital es
1

—  (BA—a)\T-@
k—<w> -

3. Analisis no competitivo

Las hipotesis que reemplazan la condicion de que los mercados de trabajo y de capital sean
competitivos son:

e la produccion se reparte entre trabajo y capital, esto es, Y = 0-K +w-L, donde o es la

remuneracion del capital y w la del trabajo; y

e una regla de distribucion establece que la remuneracion total del capital es un maultiplo (fijo)

de la remuneracion total del trabajo, es decir, hay una constante m > 0 tal que 0K = m(wL).

La regla de distribucion también puede expresarse como

_aK

"=l

indicando que las proporciones que del producto total se llevan trabajo y capital son fijas.
Alternativamente, podria postularse que la relacion entre las remuneraciones unitarias (no las
totales) es siempre la misma: m = 7 /w.

Para cada persona, sigue siendo cierto que desea acumular

B

K = @—
“1+8

La diferencia es como se determina el salario w. Ahora, sabiendo que

Y= 0K+ wL
y que
oK = n(wl)
se concluye que
Y=>0+n) wL.
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Despejando w e insertando la funcién de produccion, se obtiene

Y KU1 KT 1 (k)1
CTUTDL T U+l 1+n 1% 147 n® 147

a

y, en conclusion,

g B e

k’:w1+ﬁ:(1+n)(1+ﬁ)k

Esta trayectoria queda por encima de la trayectoria competitiva si

B pl—a)
1+m)(1+p) 1+p8 '’

esto es, si

a
<

1—a

Hay que recordar que, cuanto mayor m, mayor parte de la tarta del producto recibe el capital. Se
infiere de lo anterior que las trayectorias competitivas y no competitivas coinciden si la parte del
producto que recibe el capital estd determinado por el cociente ﬁ de elasticidades de los factores

(por ejemplo, @ = 0,4 significa que incrementar el capital un 1% hace aumentar la produccién un
0,4%).

En el estado estacionario con capital positivo, el capital toma el valor

1

k= ((1 + nﬁl n ﬁ))m'

S - . d
e Ejercicio 1. Demuestra que « es la elasticidad del producto respecto del capital: a = aox.
dK'Y
S L ar L
e Ejercicio 2. Demuestra sies ciertoque 1 —a = —-=.
aLy
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