Préstamos privados, acumulacion de capital y produccion
1. Descripcion de la economia

e Hay un anico bien que puede producirse y acumularse.
e Cada periodo nacen dos grupos de personas, G1 y G2, cada uno con n miembros.
e Toda persona vive dos periodos consecutivos.

e Todo joven tiene la funcién de utilidad u = c - ¢/, donde c es el consumo del bien de joven y ¢’ el

consumo de mayor. Todo mayor tiene la funcién de utilidad u’ = ¢'.

e Hay dos factores de produccion: ‘trabajo” (los servicios de produccién que proporcionan las
personas) y ‘capital” (bien acumulado que representa medios de produccion fisicos). El trabajo no
es acumulable: solo se puede utilizar en el periodo en que se dispone. Trabajo y capital se

intercambian en mercados competitivos. Hay mercado de préstamos del bien.

e Las personas tienen dotacion de factor de trabajo. La dotacion de cada miembro de G1 es (1, 0):
una unidad laboral de joven y ninguna de mayor. La dotacion de cada miembro de G2 es (2 2):

dos unidades de trabajo de joven y dos de mayor.

e Hay una funcion de produccion agregada que determina la cantidad total Y de bien que se
produce durante un periodo a partir de la cantidad total de trabajo L disponible en el periodo y la
cantidad total de capital K disponible en el periodo. La expresiéon que define la funcién de
produccion en cada periodo es

Y =2KY2 12,

2. Analisis

e Decisiones de los jovenes. Todo joven quiere

maximizar u =cc' conrespectoa c,c’,lyk’
sujeto a ctl+k'=Lw
c'=Lw +RIl+d'k
donde
e cesel consumo dejoven,
e ('esel consumo de mayor,
e L esladotacion de trabajo de joven,
e L'esladotacion de trabajo de mayor,
e [ sonlos préstamos privados (ofrecidos o demandados),
e k'eslacantidad de bien acumulada para el periodo siguiente (acumulacion de capital),
e w eselsalario dejoven,
e o' eselsalario de mayor,
e ¢’ eslaremumeracion del capital de mayor,

e Reseltipo de interés bruto.
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Dividiendo por R la segunda restriccion y sumando las dos, los préstamos privados se cancelan y

el problema se reduce a
maximizar u = c ¢’ conrespectoa ¢, c'yk'
. c’ Lo’ a’
sujetoa c+—== Lw+—+k'(—— 1)
R R R

donde la restriccion representa ahora una restriccion presupuestaria vital.

Si 0’ > R, entonces no existe mercado de préstamos y si ¢’ < R no hay acumulacion de capital
para el futuro. Conclusion: para que coexistan mercado de préstamos y de capital es necesario que

o' = R. En este caso, la restriccion vital se reduce a

donde w =Lw y w' = L'w'. Este problema es ya familiar y tiene como solucién (en cuanto al

ahorro de joven s = w —c)

W w'
*T27 2R
En concreto, para G1,
W
Sl —_ 5
y, para G2,
Sy =W R

Asi pues, se sigue de la restriccion presupuestaria de los jovenes que

w !
E=51=l1+k1

!

S s, =1+ K
w——m=5=h+k.

Sumando las ecuaciones,

!

3w w , ,
7_F=82=l1+l2+k1+k2.

Por la condicién de equilibrio en el mercado de préstamos (nl; + nl, = 0) y definiendo k' = k; +
ks,

Por la condicion de igualdad R = ¢’ entre tipo de interés y remuneracion del capital,
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Por la hipotesis de que los mercado de trabajo y capital son competitivos,

1

1 1
_6Y_(K>E_<nk>§_ (k)i
0" \z) “n) T G

En resumen,

3<k)2 k’_k,
2\5 5
o
1
3(k)2_6k,
2\5/ 5
o
51/2
k' =—k1/?,
4

Esta expresion determina el valor de la acumulaciéon de capital per capita (de jovenes) k' = k; +
k;. Aparte del estado estacionario trivial con k = 0 hay otro estado estacionario con acumulacion
de capital, con k* = 5/16.

[La ecuacion de acumulacion de capital puede utilizarse para establecer la dindmica de los precios

de los factores. Especificamente, dado que

es valida para todo periodo,

1 1
1 51/2 2 1 1\ 2

, k' 5_ Tkl/z _ 51/2  1/2 5_ 1(k>§ _(w)z_wuz
@=\5) = 5 ~\73 s51725172) T\ 4\5 -3/ T3

es la ecuacion que traza la evolucidon del salario. Segiin esta relacion, el salario de estado

estacionario seria w* = %. Se trata del mismo valor obtenido sustituyendo al valor estacionario
1

k* =5/16 del capital en la funcion w = (S)z que relaciona salario y capital.

e Ejercicio. Determina la ecuacion dinamica que establece la evolucion de la remuneracion o del
capital.]
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Sin embargo, la distribucion del ahorro entre préstamos y acumulacion de capital queda
indeterminada: hay muchas maneras de distribuir el ahorro entre préstamos y capital compatibles
con la solucion de estado estacionario. De hecho, considerando los valores de estado estacionario,

tiene que cumplirse

w 1
ll+k1:§:§

L +k, = (1 1)—1(1 1)— 3
2T =W o) " 2\" 1) 16

5
k1+k2=k*=_
l1+l2:0.

Combinando la primera y la tercera ecuaciones,

l+(5 k)—l
17" \16 ™) 8"

Utilizando la cuarta,

Asi pues,

que es la segunda ecuacion.

En consecuencia, el sistema de cuatro ecuaciones no es linealmente independiente. Esto implica

que hay un continuo de vectores (I, l,, k4, k;) que satisfacen las cuatro ecuaciones.

Por ejemplo, eligiendo un valor de [; (haciendo l; = x), por la cuarta ecuacion se obtendria [, =

: 1 5 3
—x; por la primera, k; = S~ Xy, por la tercera, k, = i ki =x+ o

De esta manera, si los jovenes de G1 quieren prestar mas, los jovenes de G2 compensan el capital

que los jovenes de G1 no acumulan cuando prestan mas.
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